
2019 全国高中数学联赛一试模拟（2）
一、填空题。（本大题共八小题，每小题 8分，共 64 分）

1、设 z是模长为1的复数，则
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上有动点 RQP 、、 ，且 QP、 关于坐标原点对称. S为长

轴上一点，使 21 PSFPSF  与 的内切圆半径相等，则  max）（ RQPRPS

4、若恰有两组解 ）（ nm, ，使函数 axxf  2)( 定义域与值域同时为  nm, ，则 a

的取值范围是__________

5、设等腰四面体DBMN的外接球半径为 R， BMN 的外接圆半径为 r，已知
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7、设集合 ,2019}{1,2, A ，映射 AAf : 且 xxff ))(( 的个数为_____

8、已知 nS 为数列 }{ na 的前 n项和，规定 00 S ，若对任意 ，Zn 均有
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二、解答题。（第 9小题 16 分，第 10、11 小题各 20 分，共 56 分）

9、是否存在正整数列 
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11、平面直角坐标系中， A圆 是以 )0,3(A 为圆心，5为半径的圆，点 ），（ 02B ，

求 maxc 使对任意点 )5( XAX 有 )](},[min{2 2 BdBXBXcOX  .其中  Bd 表

示点 B到椭圆 013163441617 22  yxyxyx 两条对称轴距离之积.



2019 全国高中数学联赛模拟（2）---内部资料

2019 全国高中数学联赛加试模拟（2）
一、（本题满分 40 分）非钝角三角形 ABC的内切圆 分别切 BCACAB 、、 于点

DEF 、、 ，直线 EF交其外接圆于 MNM （、 在劣弧 AB上）. QP、 为 上的两

点（ ）， EQFP  使 NQNEMPMF  , .

证明： QIP 、、 共线  90BAC

二、（本题满分 40 分） ,3）（   nNn ,0,,, 21  naaa 且 .
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三、（本题满分 50 分）设 lk  元集合 )10}(,,{ 21


  NlkxxxxM ilk 、， ，若

M 的 k元子集 A满足
kl
lkx

l
x

k AMx
j

Ax
i

ji
2

11
\


 



，则称 A为M 的“新时代”子集.

证明：M 的“新时代”子集至多有 k
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四、（本题满分 50 分）证明：存在常数 0c 满足：若正整数 nba ,, 对任意整数
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