
等差数列和等比数列
	知识点
	等差数列
	等比数列

	定义
	一般地，如果一个数列从第2项开始每一项与前一项的差是同一个常数，则这个数列叫做等差数列.

这个常数叫做这个数列的公差，通常用字母
[image: image1.wmf]d

表示
	一般地，如果一个数列从第2项开始每一项与前一项的比是同一个非零常数，则这个数列叫做等比数列.

这个非零常数叫做这个数列的公比，通常用字母
[image: image2.wmf]q

表示
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	公差（比）
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	中项
	如果
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三个数成等差数列，则称
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为
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	如果
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三个数成等比数列，则称
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	通项公式
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	图像特征
	y轴右侧某条直线上距离相等的点
	指数曲线或“在两条关于x轴对称的指数曲线上摆动”

	性质
	1) 
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[image: image20.wmf]22

mpq

mpqaaa

=+Þ=+

；

与首尾等距离的两项之和相等.
3) 等差数列单调性仅与公差
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4) 若
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特别地，当
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与首尾等距离的两项之积相等.
3) 等比数列的单调性跟
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	判定方法
	解答题推导依据：定义法；中项法

灵活方法：      通项法；和式法；生成法

	二者转化
	1) 
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	前
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	等差数列前
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	等比数列前
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	公式
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特别地，当
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	公式推导
	倒序相加法
	错位相减法

	性质
	
[image: image60.wmf]n
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最值讨论方法：

①
[image: image61.wmf]n
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图象“对称轴”；②
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正负变化临界情况；
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	1) 
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3) 当等比数列项数为偶数时，
[image: image88.wmf]S

q

S

=

偶

奇

；

另：等比数列前n项积
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4) 等比数列前n项之积：
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数列求和与求通项问题
	★★★数列求和方法

	方法1
求和公式法
	1.等差数列求和公式：
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2.等比数列求和公式：
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3.几个拓展公式：

①
[image: image95.wmf](1)

123

2

nn

n

+

++++=

L

.  ②
[image: image96.wmf]2222

1

123(1)(21)

6

nnnn

++++=++

L

.③
[image: image97.wmf]33332

(1)

123[]

2

nn

n

+

++++=

L

.

	方法2
倒序相加法
	如果一个数列
[image: image98.wmf]}
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满足与首末两项等“距离”的两项的和相等（或等于同一常数）,那么这个数列的前n项和,可以用倒序相加法.典型用法：等差数列前n项和公式的推导.

	方法3
错位相减法
	如果一个数列的各项是由一个等差数列和一个等比数列的对应项之积构成的,那么这个数列的前n项和可以用此法来求,如等比数列的前n项和就是用此法推导的.如等比数列前n项和公式的推导.

	方法4
裂项相消法
	可以把数列的通项拆成两项之差,在求和时中间的一些项可以互相抵消,从而求得其和.

注意记住几个常见的裂项变形，技巧过强的无需深究！

	方法5
分组求和法
	一个数列的通项公式是由几个等差或等比或可求和的数列的通项公式组成,求和时可用分组求和法,分别求和而后相加.

	方法6
并项求和法
	一个数列的前n项和中,若项与项之间能两两结合求解,则称之为并项求和.形如
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类型,可采用并项法求解.

	方法7
分段讨论法
	当一个数列的通项公式出现前后不同或奇偶项不同时，需要分段求和.

	

	★★★数列求通项

	方法1
归纳法
	适合于选填题。对于已知前几项，归纳、猜想数列的通项公式，主要难点在于将“规律”用代数式表示；为确保不出错，一般可通过特殊项检验。

	方法2
公式法
	等差数列、等比数列利用通项公式求解，关键确定两个基本量
[image: image100.wmf]1
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如果能灵活运用等差、等比数列的性质，可以更有效率。

	方法3
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	1.条件中出现
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的表达式或含
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的等式。这是数列解答题中最常见的题型！
2.实际上是方程思想的运用,一般步骤：

①根据
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③检验
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3.两种基本方向：①消
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（代入消元）；②消
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（加减消元）.

	方法4
累加法
	
[image: image115.wmf]1

()

nn

aafn

+

-=

型.运用恒等式：
[image: image116.wmf]1

1

2

2

1

1

)

(

)

(

)

(

a

a

a

a

a

a

a

a

n

n

n

n

n

+

-

+

+

-

+

-

=

-

-

-

L

.
类似地，对
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，然后分奇偶项累加处理.还可运用“构造法”处理.

	方法5
累乘法
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类似地，对
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	方法6

构造法
	构造法①
形如
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①“迭代作差”构造等比数列
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②“待定系数法”构造等比数列
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	构造法②
形如
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	构造法③
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①“待定系数法”构造等比数列
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③除以
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	构造法④
形如
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	一般只需记住
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	构造法⑤
形如
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	运用“待定系数法”构造
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处理，一般会有提示或“特点”.

	
	其他构造法示例
	构造法的核心，是通过适当配凑，将未知数列转化为已知的等差、等比或其他可求数列。条件中给出的递推关系式可能千差万别，处理手法各不相同，需要在熟练掌握上述各类典型构造方法的基础上，观察特点，灵活处理；高考要求并不高，如果出现，一般会在解答题第一问中有提示。掌握特定类型即可，无需深究！
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